
§ 12.4.1:    Anpassung einer GF an neue RB.
Berechnung der GFw der zeitunabhängigen Diffusionsgleichung in [0,a]  aus Go, der fuer [-¶,¶].
k = k.

ü Greensche Funktionen

go = 1 ê 2 ê k Exp@- k Abs@x - xpDD
‰-k Abs@x-xpD
ÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅ2 k

gn = go + c1 Exp@k xD + c2 Exp@-k xD

c2 ‰-k x + c1 ‰k x +
‰-k Abs@x-xpD
ÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅ2 k

ü RB bei x = 0:

eq1 = Simplify@gn, x < xpD ã 0 ê. x Ø 0

c1 + c2 +
‰-k xp
ÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅ2 k ã 0

ü RB bei x = a:

eq2 = Simplify@gn, x > xpD ã 0 ê. x Ø a

c2 ‰-a k + c1 ‰a k +
‰k H-a+xpL
ÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅ2 k ã 0

ü Berechnung der Koeffizienten

so = Solve@8eq1, eq2<, 8c1, c2<D êê Flatten

9c1 Ø -
‰-k xp H-1 + ‰a k+k xp+k H-a+xpLL
ÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅ2 H-1 + ‰2 a kL k , c2 Ø -

‰a k-k xp H‰a k - ‰k xp+k H-a+xpLL
ÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅ2 H-1 + ‰2 a kL k =

ü Berechnung von G2 für  x > x'

so1 = ExpToTrig@Simplify@gn, x > xpD ê. so D êê FullSimplify

Csch@a kD Sinh@k Ha - xLD Sinh@k xpD
ÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅk

ü Berechnung von G2 für  x < x'

so2 = ExpToTrig@Simplify@gn, x < xpD ê. so D êê FullSimplify

Csch@a kD Sinh@k xD Sinh@k Ha - xpLD
ÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅk

Csch[a k] = 1/Sinh[a k]. Man sieht aus den beiden letzten Resultaten:

G(x,x') = sinh@k x<D sinh@k 8a- x>LDÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅk sinh@a kD
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